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Другий етап Всеукраїнської олімпіади юних математиків 2011-2012 н. р.

6 клас

1. Розрізати прямокутник 
[image: image1.wmf]49

´

 на дві рівні частини так, щоб з них можна було скласти квадрат.

2. Запишіть число 2011, використовуючи лише одинадцять цифр 1, дужки і арифметичні операції.
3. Пройшовши 
[image: image2.wmf]3
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 довжини моста Андрійко помітив автомобіль, що рухався з швидкістю 60 км/год. Якщо Андрійко побіжить назад, то зустрінеться з автомобілем на початку моста; якщо ж вперед – автомобіль наздожене його в кінці моста. З якою швидкістю бігає хлопчик? Відповідь обґрунтуйте.

4. Шахіст зіграв 40 партій і отримав у сумі 25 очок (за перемогу нараховується 1 очко, за нічию – 0,5 очка, за поразку – 0 очок). Знайдіть різницю між кількістю його перемог та кількістю його поразок.

На виконання роботи виділяється 3 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.
МІНІСТЕРСТВО ОСВІТИ І НАУКИ, МОЛОДІ ТА СПОРТУ УКРАЇНИ

УПРАВЛІННЯ ОСВІТИ І НАУКИ

ВІННИЦЬКОЇ ОБЛАСНОЇ ДЕРЖАВНОЇ АДМІНІСТРАЦІЇ

ВІННИЦЬКИЙ ОБЛАСНИЙ ІНСТИТУТ ПІСЛЯДИПЛОМНОЇ ОСВІТИ

ПЕДАГОГІЧНИХ ПРАЦІВНИКІВ

Другий етап Всеукраїнської олімпіади юних математиків 2011-2012 н. р.
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1. Сума цифр числа натурального числа 
[image: image3.wmf]x

 дорівнює 
[image: image4.wmf]y

, а сума цифр числа 
[image: image5.wmf]y

 дорівнює 
[image: image6.wmf]z

. Відомо, що 
[image: image7.wmf]60
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. Знайдіть усі такі числа 
[image: image8.wmf]x

.

2. Маємо лінійку завдовжки 13 см без поділок. Яке найменше число проміжних поділок потрібно нанести на лінійку, щоб можна було відкласти відрізки завдовжки 1 см, 2 см, 3 см, … 13 см, прикладаючи лінійку лише один раз (у кожному випадку)? Відповідь обґрунтуйте.

3. Ціна вхідного квитка на стадіон була 180 грн. Після зниження вартості квитка кількість глядачів збільшилась на 50%, а виручка від продажу квитків – на 25%. Скільки став коштувати квиток?

4. Придумайте 2011 натуральних чисел (не обов’язково різних), сума яких дорівнювала б їх добутку.

На виконання роботи виділяється 3 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.

19 листопада 2011 року.
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1. Розв’яжіть рівняння
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2. Знайти найменше натуральне число, сума цифр якого дорівнює 
[image: image10.wmf]2011

.
3. Чи можна вивезти 50 каменів вагою 370, 372, 374, ..., 468 кг на семи тритонних вантажівках?
4. Із вершини 
[image: image11.wmf]A

 трикутника 
[image: image12.wmf]ABC

 опущені перпендикуляри 
[image: image13.wmf]AX

 і 
[image: image14.wmf]AY

 на бісектриси зовнішніх кутів при вершинах 
[image: image15.wmf]B

 і 
[image: image16.wmf]C

. Доведіть, що 
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5. 
[image: image18.wmf]20

 школярів розв’язували 
[image: image19.wmf]20

 задач. Кожний розв’язав рівно дві задачі, і кожну задачу розв’язали рівно двоє. Доведіть, що можна влаштувати розбір задач так, щоб кожний розповів одну, розв’язану ним задачу.

На виконання роботи виділяється 4 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.
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1. Розв’яжіть нерівність
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2. Знайдіть всі натуральні числа 
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, для яких число 
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 ділиться на 
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3. Доведіть нерівність 
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 для будь-яких дійсних 
[image: image25.wmf],,
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4. Висоти трикутника 
[image: image26.wmf]ABC

 перетинаються в точці 
[image: image27.wmf]H

. Відомо, що 
[image: image28.wmf]HCAB
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. Знайдіть кут при вершині 
[image: image29.wmf]C
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5. У смузі 
[image: image30.wmf]12011
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 в трьох лівих клітинках стоїть по шашці. За один хід можна перемістити будь-яку шашку вправо, не перестрибуючи через інші. Програє той, хто не зможе зробити хід. Хто виграє при правильній грі: починаючий чи його партнер?

На виконання роботи виділяється 4 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.
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1. Розв’яжіть систему рівнянь
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2. Розв’язати рівняння в натуральних числах
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3. Яке з чисел більше: 
[image: image33.wmf]33
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 чи 
[image: image34.wmf]3
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4. Круг поділили на 
[image: image35.wmf]6

 секторів, в кожному лежить по цукерці. За один хід одну цукерку можна перемістити в сусідній сектор. Чи можна зібрати всі цукерки в одному секторі рівно за 
[image: image36.wmf]20

 ходів?
5. Нехай 
[image: image37.wmf],,
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- сторони трикутника, 
[image: image38.wmf]p

- його півпериметр, 
[image: image39.wmf]r

- радіус вписаного кола. Доведіть, що 
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На виконання роботи виділяється 4 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.
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1. Розв’яжіть рівняння
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2. Розв’язати рівняння в натуральних числах
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3. На бісектрисі кута 

 трикутника 

 довільно взято точку 
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. Доведіть, що 
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4. Доведіть, що коли сума плоских кутів при вершині піраміди більша 
[image: image46.wmf]0

180

, то кожне бічне ребро піраміди менше півпериметра її основи.
5. За круглим столом сидять 
[image: image47.wmf]n

 лицарів із двох ворогуючих країн. Число пар сусідів – друзів дорівнює числу пар сусідів – ворогів. Доведіть, що 
[image: image48.wmf]n

 ділиться на 4.

На виконання роботи виділяється 4 години.

Використання записників і калькулятора не дозволяється.

19 листопада 2011 року.
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